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Testare la matematica — Clasaa 11-a—1.09.2026

Barem

a a+1l a+2

(2p) Se considera matricea (a) = (az +1 a’+2 a’+ 3) , unde a este numar real.
1 2 4

Demonstrati cd, pentru orice numar real a, matricea A(a) este inversabila.

Determinati numerele intregi a pentru care inversa matricei A(a) are toate elementele
numere intregi.

AEt(A(Q)) = =A% 4 @ = 1 wovevreveevevreeveeressesressessssss s s s s s s s s s s ssssss s s sessen e 0,5p

—a’+a—1+0,Va € R, deci matricea A(a) este inversabild ...........ccccccvuruenene. 0,5p

det(A(a)) E {m L, L ettt e a e e s e s 0,5p

deCi @ = 0 SAU A = 1 oottt et et se e e e e eae e s sae e s 0,5p
x+y+az=1

(2p) Se considera sistemul: { x + ay +z = —1,unde a € R.

2x+3y+3z=0
Determinati numarul intreg a pentru care sistemul admite solutia unica (x,, yo, Zo) , cu
X0, Yo, Zg Numere intregi.
Pentru a = 2 determinati solutia (xq, Yo, Z) a sistemului pentru care x,, Yo, Z, sunt
numere Tntregi care verifica relatia y, -z, < 0.

(0 —L L) este solutie unicd pentrua € Z — {1, 2}...cccevvevvevveeeeiennnn...0,5p

"a-1"a-1
Lo A R 0,5p
S={(3=322—=2,2) / ZE R} coeeeeeeeseerreetee ettt 0,5p

Z=1,(0,=1,1) €St@ SOIULIA wereeverererrerereeriee ettt et e evee et ebe e s 0,5p



3. (3p) Se considerd functia f: R - R, f(x) = Ve?* + x* + 2.

Y e2¥42x3
a) Ardtaticd f'(x) = =,

b) Demonstrati ca tangenta la graficul functiei f in punctual de abscisa x = 0 situat pe
graficul functiei este paralelad cu dreapta de ecuatie x — \/§y = 0.
c) Demonstrati ca functia f are un unic punct de extrem.

x € R.

) f(x) = _ettaxd eER 1
a X) = s X ettt ettt eyttt et et ettt eea e et et beeena s e s eratas P
/ V3
b) mt=f(0)=?=md ................................................................................... 1p
c) g:R-> R,g(x) = e?* + 2x3 strict crescatoare.......cocoevvevrreerrereeneeesenenne, 0,5p
fare un unic pUNCt de eXEreM......ccoviriiireirece e e e 0,5p

4. (2p) Se considerd functia f: R — R, f(x) = x%e~*.
a) Aratatica f'(x) =x(2—x)e ™™, x e R.
b) Demonstrati c3, pentru orice numér € (0,4e~2), ecuatia f(x) = a are exact trei solutii

reale.
a) (X)) =x(2=2)e7F, X ER oottt s 1p
b) Intervale de MONOLONIE ......ccoveeeeeeeec e 0,5p

pentru orice numar a € (0,4e72), ecuatia f(x) = a are exact trei solutii reale...0,5p



